ZADACI IZ PROJEKTIVNE GEOMETRIJE

1. Neka je 
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 projektivno preslikavanje. Pokazati da ako je dimenzija za 
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 parna, to 
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 ima fiksnu tačku. Naći projektivno preslikavanje 
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 koje nema fiksnih tačaka.

2. Neka su 
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 i 
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 homografije  prave od kojih svaka ima dvije različite fiksne tačke. Dokazati da 
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 i 
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 komutiraju ako i samo ako imaju iste fiksne tačke.

3. Pramen pravih u projektivnoj ravni 
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je familija, u oznaci 
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 , svih pravih te ravni koje prolaze kroz fiksiranu tačku 
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 Pokazati da je 
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 prava u dualnom prostoru 
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4. Neka je P projektivna ravan,  m  i  D  tačka i prava u  
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, takve da 
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 Neka je  
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  dualna prava za m tj. skup svih pravih kroz m.  Dato je preslikavanje 
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 koje svakoj pravoj kroz m  pridružuje njen presjek sa D. Dokazati da je i  projektivno preslikavanje.
5. Neka su 
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  prave jednog pramena projektivne ravni. Neka je D  sječica ovog pramenja tj. prava te ravni koja ne sadrži tačku m koja definiše  ovaj pramen i siječe svaku od ovih pravih. Neka su 
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 presječne tačke pravih 
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 i prave D. Pokazati da  kros-količnik 
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 ne zavisi od izbora sječice D.
6. Pokazati da se kros-količnik 
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 poklapa sa kros količnikom tačaka 
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 na projektivnoj pravoj 
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7. Na afinoj pravoj su date četiri tačke 
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spregnute, pokazati da  tačno jedna od tačaka  C ili D  pripada unutrašnjosti segmenta 
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8. U afinoj ravni su date tri tačke 
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 na stranicama 
[image: image29.wmf]CA

BC

,

 i
[image: image30.wmf]AB

 trougla. Prava 
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 u tački 
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 Dokazati i da je proizvod 
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 EMBED Equation.3  [image: image35.wmf]A
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 invarijantan u odnosu na projektivna preslikavanja.
9. U afinoj ravni se prave D  i D
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 sijeku u tački 
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  Date su tri tačke 
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 na pravoj D  i tri tačke 
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.  Dokazati da se prave 
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 sijeku u jednoj tački ako i samo ako je 
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10.  U euklidskoj afinoj ravni dati su krugovi C  i  C
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 sa centrima O i 
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 Prava 
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 siječe C  u tačkama  A  i B, a C
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u tačkama M  i  N . Dokazati sa su krugovi C  i  C
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ortogonalni ako i samo ako je 
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11. Što su homografije za 
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 koje fiskiraju 
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 slikaju jedno u drugo?
12. Neka je 
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 fiksirana hiperravan vektorsog prostora  
[image: image54.wmf]E

. Neka je 
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 Što je complement za 
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 fiksirana prava. Dokazati da postoji bijektivno preslikavanje  
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 u skup svih linearnih preslikavanja iz 
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13. Involucija je projektivno preslikavanje 
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 koje nije identitet i za koje važi 
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 Pokazati da je homografija 
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 projektivne prave involucija ako i samo ako postoje dvije različite tačke 
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14. Realna afina ravan je snabdjevena euklidskom strukturom. Kompletirajte ovu ravan da dobijete projektivnu ravan. Dokazati da ortogonalnost pravih u ovoj euklidskoj ravni definiše involutivnu homografiju prave u beskonačnosti dobijene projektivne ravni.
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