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IZVIESTAJ KOMISIE O PREGLEDU I OCJEN] MASTER RADA MARUE
DOSLJIAK

Vijece Prirodno-matemati¢kog fakulteta na sjednici odrZanoj 26. 09. 2023. godine
imenovalo je Komisiju za pregled i ocjenu master rada pod nazivom “Fundamen-
talna grupa komplementa aranZmana kompleksnih hiperravni”, kandidata Marije
Dofgjak, u sastavu dr Svjetlana Terzié, redovni profesor-mentor, dr Zana Kovijanié-
Vukicevié, redovni profesor-¢lan i dr Goran Popivoda, vanredni profesor-¢lan.

Marija Dosljak predala je tekst master rada 11. 10, 2023. godine na uvid javnosti
i ocjenu.

Nakon uvida u podneseni tekst, a u vezi sa &lanom 29 Pravila studiranja na master
studijama, podnosimo sledeéi

IZVJESTAJ

Master rad Marije Dosljak, beCelora matematike, pod nazivom “Fundamentalna
grupa komplementa aranZmana kompleksnih hiperravni” se sastoji od 61 strane
originalnog teksta, uz dodatne strane koje se odnose na opite informacije, izvod
rada i izvod rada na engleskom jeziku, Na taj nacin tekst ispunjava sve zahtjeve
propisane ¢lanom 27 Pravila studiranja na master studijama.

Rad pripada oblasti matematike, odnosno uze specijalizovanoj oblasti algebarske
topologije. Rad se sastoji iz pet poglavlja: Uvod, Topologija aranzmana, Prikaz
algoritma za izrafunavanje fundamentalne grupe, Izracunavanje fundamentalne
grupe specijalnih aranzmana i Zakljudak. Prva i &etvrta glava su podijeljene na
potpoglavlja u kojima se detalino i nadovezano prikazuju pojmovi i tvrdjenja koja
s¢ razmatraju. U tom smislu se prva glava sastoji od razdjela: Fundamentalna
grupa, Slobodne grupe, generatori i relacije, AranZzmani hiperravni, dok se &etvrta



glava sastoji od razdjela: Pleteniéni aranZmani, Generi¢ki aranZmani, Fundamen-
takna grupa J(n) aranZmana,

Izdvajaju se slededi ciljevi rada. Prvi Je da se prikazu u literaturi do sada poznati
rezultati o fundamentalnoj grupi komplementa aran¥mana kompleksnih hiperravni.
U tom smislu su prikazani rezultati koji izraCunavanje fundamentalne grupe kom-
plementa ovih aranZmana svode na izrazunavanje fundamentalne grupe komple-
menta aranZzmana kompleksnih pravih u dvodimenzionom kompleksnom prostoru.
Ovaj rezultat je u literaturi poznat kao Zariskijeva teorema LefSecovog tipa.

Drugi cilj je da se prikaZe rezultat rada Arvole, takodje prikazan u knjizi Orlik-
Terao, koji koriste¢i teoriju grafova, konstruise algoritam za opis strukture funda-
mentalne grupe komplementa aran?mana kompleksnih pravih u kompleksnoj ravni.
Treci cilj je da se usvojeni i prikazani rezultati primjene na izratunavanje fun-
damentalne grupe komplementa specijalnog aranzmana J(n) kompleksnih hiper-
ravni. Ovaj aranZman se dobija kao kompleksifikacija realnog aranzmana koji je od
velikog znacaja pri izu€avanju ekvivarijantne topologije kanonskog dejstva mak-
simalnog kompakinog torusa na kompleksne Grasmanove mnogostrukosti. Ovaj
aranZman se moze dobiti i kao restrikcija u literaturi poznatog J(n) aranZmana na
hiperravan koja je data uslovom da je suma koordinata njenih tacaka jednaka 2.
Kao originalni i novi rezultat dobijen u radu je eksplicitan opis fundamentalne
grupe komplementa aranZmana J(4).

U radu se primjenjuju metode algebarske topologije, algebre i teorije grafova.
Detaljan pregled rada po poglavljima je sledeci.

U prvoj glavi je definisan pojam fundamentalne grupe, opisana su neka njena svo-
Jstva, a nakon toga su definisani algebarski pojmovi koji se odnose na slobodne
grupe, generatore i relacije, a koji ée biti kori$éeni u radu. U prvoj glavi je defin-
isan i pojam aranZmana hiperravni, kao i njegovog poseta.

U drugoj glavi su formulisani pojmovi i tvrdjenja koja se odnose na topologiju
komplementa aranZmana hiperravni, kao i topologki pojmovi i topolodka tvrdjenja
koja Ce se dalje koristiti u radu. U ovoj glavi se formuli¥e i Zariskijeva teorema
LefSecovog tipa, koja uz postojanje generickog sjecenja opis fundamentalne grupe
komplementa aranZmana kompleksnih hiperravni proizvoljne dimenzije, svodi na
sluaj aranzmana kompleknsih pravih u kompleksnoj ravni.

U trecoj glavi se daje pregled poznatih rezultata koji se odnose na izratunavanje
fundamentalne grupe komplementa aranZmana kompleksnih hiperravni. U ovoj
glavi se detaljno izlaze algoritam dobijen u radu W. Arvole kojim se aranZmanu
kompleksnih pravih u dvodimenzionalnom kompleksnom prostoru pridruzuje graf
na osnovu kojeg se daje algoritam za odredjivanje relacija u fundamentalnoj grupi



komplementa aranzmana. Generatori u toj grupi odgovaraju komplesknism prav-
ima koje obrazuju aranZman.

U Cetvrtoj glavi se, algoritam koji je opisan u prethodnom poglavlju, primjenjuje
za izraunavanje fundamentalne grupe komplementa odredjenih aran?mana. Jedan
od aranZmana za koji se navodi opis fundamentalne grupe, a koja je u literaturi
poznata, je braid, pleteniéni, aranZman. U ovoj glavi se izvodi i metod za opis fun-
damentalne grupe komplementa specijalnog kompleksificiranog aran¥mana hiper-
ravni koji daje matroidnu dekompoziciju hpersimpleksa (n,2). U sluaju n = 4
eksplicitno je opisana fundamentalna grupa, 5to predstavlja novi i originalni dopri-
nos rada ovoj problematici.

U glavi Zaklju¢ak se sumiraju rezultati predstavljeni u radu, poznati i i originalni,
i navode se moguci pravci za dalje istraZivanje,

Zakljuéak i predlog

Na osnovu prethodno izloZenog smatramo da Je master rad Marije Dogljak napisan
jasno, da su svi pojmovi i tvrdjenja koja se koriste tatno prikazani, uz neophodne
interpretacije. Smatramo i da je konacan rezultat koji daje eksplicitan opis funda-
mentalne grupe komplementa aranzmana kompleksnih hiperravni, koji u realnom
slucaju daje matroidnu dekompoziciju hipersimplesa Ay 5, tatan i da je jasno izve-
den. Na osnovu toga smatramo da rad ispunjava sve uslove predvidjene Pravilima
studiranja na master studijama. Kandidat je kroz izradu ovog rada oviadao jednom
od savremenih matemati¢kih tehnika i uspjesno je primijenio sa ciljem dobijanja
cksplicitnih rezultata. Smatramo da je na taj nadin kandidat u potpunosti realizo-
vao postavljene ciljeve. U skladu sa tim, Komisija pozitivno ocjenjuje master rad
"Fundamentalna grupa komplementa aranZmana kompleksnih hiperravni™ kandi-
data Marije Dosljak.,

Komisija predlaZe Vijecu Prirodno—malcmmiékog fakulteta da rad pod naslovom
“Fundamentalna grupa komplementa aranimana kompleksnih hiperravni” Marije



Dosljak prihvati kao master rad i odobri njegovu javnu usmenu odbranu.

U Podgorici, 10. 11. 2023,

KOMISIJA
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dr S\detlal{gl"iiié, redovnﬁsor PMF-a — mentor
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dr Zana Kovijanié-\/uk@ic, redovni profesor PMF-a — ¢lan

dr Goran Popivo anredni profesor PMF-a —¢lan




