3. STEPENI CVOROVA | GRAFICKI
NIZOVI




Definicija:

Neka je G graf sa skupom &vorova V' = {v1,va,...,vn}. Ako je
di=d(v;), i=1,n, nizD = (d1,d>,...,d,) je niz stepena
¢vorova grafa G.

Cvorovi grafa se obi¢no oznalavaju tako da je niz stepena njegovih
¢vorova monoton:

0<di<dhb<...<d, <n—-1
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Definicija:

Niz nenegativnih cijelih brojeva (di, d>, ..., d,) je grafi¢ki ako
postoji graf G &iji je ovo niz stepena Evorova

(Havel1955., Hakimi 1962.)
Niz nenegativnih cijelih brojeva D = (d1, d, ..., dy), takav da vazZi

n_12d12d22---2dn20
Je graficki akko je graficki niz

D'=(dr—1,d3—1,...,d¢41 —1,dg;42,da, 13- - -, dn)
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.

@ Neka je D = (d2 — 1, d3 - 1, ooy dd1_|_1 — 1, dd1+2, dd1+3 niz
stepena &vorova grafa G’ sa skupom &vorova
Vi={vo,v3,...,vp}

@ v; - novi ¢vor,

V(G) =V u{wv}
E(G) = E(G/) U {(Vl, V2)7 (V]_, V3), ce (V]_, Vd1+1)}

e D= (d1,dy,...,d,) je niz stepa &vorova grafa G.
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@ Q - familija svih grafova sa skupom &vorova
V ={wv1,va,v3,...,vs} i nizom stepena D = (d1, d>, ..., dp),
takvim da vazi

n—1>d>d>...>d, >0
o S={w,v3,...,vg+1}, f:Q— N preslikavanje definisano sa
f(H) = [Nu(v1) N S|,
Ny (v1) - skup susjeda &vora vy u grafu H
o G € Q graf na kome f dostize maksimum
e cilj: pokazati da je f(G) =di, t.j. S = Ng(v1)
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Pretpostavimo suprotno, t.j. S # Ng(v1). Tada postoje:
@ v; € S takoda v » v;

o v; ¢ S tako da vy ~ v;

Kako je i < j (ZA§TO??), to je d; > d;, pa postoji v, tako da je:
Vi~ Vi i Voo v

o Neka je
G = G — {(v1,v)), (vi, vie)} + {(v1, vi), (v}, vie) }

Gy - graf dobijem iz G uklanjanjem grana (v, v;) i (vi, vk) i
dodavanjem grana (vi, v;) i (v}, vk).

0 GLeQif(G)=F(G)+1.

KRAJ DOKAZA
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Primjer

Ispitati da li su sljedeci nizovi grafi¢ki:
a) (5,5,4,4,3,2,2,1,1)

b) (6,5,4,3,2,2,2,2)
c)(4,4,4,4,3,3)
d)(7,6,6,5,5,3,2,1)

e) (7,6,6,5,4,3,2,1)
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