
Екстремне вриједности функције више промјенљивих 

 

Локални екстремуми функције  );( yxzz    

Неопходан услов :  Да би диференцијабилна функција  );( yxzz   имала екстремну 

вриједност у тачки A  мора важити : 0)( 
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Решавањем система једначина  0




x

z
, 0




y

z
 добијамо као решење координате 

стационарних тачака.  Оне могу али не морају бити тачке у којима функција достиже 

екстремне вриједности. 

Довољан услов : Нека је A  стационарна тачка за );( yxzz  .  Ако  

1. 0)(2 Azd , за 022  dydx  тада функција );( yxzz   има минимум у  A  

2. 0)(2 Azd , за 022  dydx  тада функција );( yxzz   има максимум у  A  

3. )(2 Azd  мијења знак  за 022  dydx  тада функција  нема екстрема у  A  

4. 0)(2 Azd  за неку комбинацију dx  и dy , 022  dydx  тада нема одлуке 

Услов 022  dydx  значи да нису оба и dx  и dy  истовремено једнака нули 

Други начин 

Довољан услов (Силвестров критеријум):  

Нека је A  стационарна тачка за );( yxzz  .  Означимо  

)(
2

2

1 A
x

z




  ,  

)()(

)()(

2

22

2

2

2

2

A
y

z
A

yx

z

A
yx

z
A

x

z

















    

1. 01  ,  02   тада функција );( yxzz   има минимум у  A  

2. 01  ,  02   тада функција );( yxzz   има максимум у  A  

3. 01  , 02    и не важи ни 1. ни 2. тада функција  нема екстрема у  A  

4. 01   или 02   тада нема одлуке 

 

Локални екстремуми функције  );;( zyxuu    

Неопходан услов :  Да би диференцијабилна функција  );;( zyxuu   имала екстремну 

вриједност у тачки A  мора важити : 0)( 
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Решавањем система једначина  0
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 добијамо као решење координате 

стационарних тачака.  Оне могу али не морају бити тачке у којима функција достиже 

екстремне вриједности. 



Довољан услов : Нека је A  стационарна тачка за );;( zyxuu  .  Ако  

1. 0)(2 Aud , за 0222  dzdydx  тада );;( zyxuu   има минимум у  A  

2. 0)(2 Aud , за 0222  dzdydx  тада  );;( zyxuu   има максимум у  A  

3. )(2 Aud  мијења знак  за 0222  dzdydx  тада функција  нема екстрема у  A  

4. 0)(2 Aud  за неку комбинацију dx , dy и dz , 0222  dzdydx  тада нема одлуке 

Или  

Довољан услов (Силвестров критеријум):  

Нека је A  стационарна тачка за );;( zyxuu  .  Означимо  
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1. 01  ,  02  ,  03   тада функција );;( zyxuu   има минимум у  A  

2. 01  ,  02  , 03   тада функција );;( zyxuu   има максимум у  A  

3. 01  , 02  , 02    и не важи ни 1. ни 2. тада нема екстрема у  A  

4. 01   или 02   или 03   тада нема одлуке 

 

1. Одредити локалне екстремуме функције yxyxyxf 632);( 33   

Решење: Координате стационарних тачака добијамо из система једначина: 
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Стационарне тачке су )1;1(A , )1;1( B , )1;1(C , )1;1( D . 
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Први начин:   
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 У тачки  )1;1(A   функција нема локални екстремум 
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 У тачки  )1;1( B   функција има локални минимум 6)(min  Bff  
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 У тачки  )1;1(C   функција има локални максимум 6)(max  Cff   
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 У тачки  )1;1( D   функција нема локални екстремум 

  Други начин : 
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)(2 Afd  мијења знак па у тачки  )1;1(A   функција нема локални екстремум 
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У тачки  )1;1( B   функција има локални минимум 6)(min  Bff  
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У тачки  )1;1(C   функција има локални максимум 6)(max  Cff   
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Исто као и у тачки A  и )(2 Dfd  мијења знак па у тачки )1;1( D   функција нема 

локални екстремум. 

 

2. Одредити локалне екстремуме функције 
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3. Одредити локалне екстремуме функције 232 22);;( zyyxzxyxzyxf   

Решење:    Стационарне тачке одређујемо из : 
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Стационарне тачке су 
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У тачки 
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У  тачки  
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У  тачки  
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Други начин : 
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У  тачки  
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)(2 Bfd  мијења знак па у тачки B нема локалног екстрема. 

 

 

 



 

 



 

 



 

 

 



 

 



 

 

 



 

 



 

 



 


