Matematika 2 — java e trembéedhjete

Seminaret

1. Le té jené thyesat ¢ dhe £ té tilla qé § = <. Vértetoni qé pér ¢do x,y, z,u € Z vlen:

a+by b

c+dy d

ax+by b
cx+dy d

)
)
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ax+by az+bu
cx+dy cz+du

2. Vértetoni gé pér thyesat $*, ku i € {1,--- ,n}, vlen:

ap (p, ay+---+ap, Q.
— = =— = ———=—pérViel{l,---,n

b be  bitotbe b { }

3. Té gjenden numrat natyroré a dhe b né qofté se vlera reciproke e diferencés sé tyre éshté tri
heré mé e madhe se vlera reciproke e prodhimit té tyre.

4. Le té jeté thyesa 3 e pathjeshtueshme, ku a,b € N. Vértetoni qé edhe shuma % + a%b

formon thyesé té pathjeshtueshme.

5. Té gjenden numrat racionalé ¢, té tillé qé pér ¢do numér racional p té jete:

(a) p+g<p
(b) p—q<p
(c) pg <0
(d) pg <p
() 2>1
(f) ¢ <1
() ¢*>1



6. Le té jené numrat natyroré té tillé qé, n < min{a,b}. Krahasoni thyesén ¢ me thyesat:

a+n a—n a a a—i—ndh a—n
e
b > b "b+n’'b—n'b+n b—n

7. Le té jeté § < £, pér numrat natyroré a, b, c dhe d. Vértetoni qé vlen § < Z%; <z

8. Eshté dhéné numri racional 7, ku a,b € N. Vértetoni qé pér ¢do numér natyror n,
ekziston vetém njé numér natyror g,, pér té cilin vlen:

o O _ Gt

<-<
10" " b 10m
Pér rastin a = 3 dhe b = 7, té gjenden numrat ¢; dhe ¢

Zgjidhjet

1. Shénojmé § = 5 =

(a)aery_b'%‘f‘y_g_ b
c+dy d Sty d a+y d’

(b) azby _ b Fo4 _ b asty _ b
ce+dy — d  Sxty T d axzty ~ d
(c) Zﬁsz =b= ZTJFs,sepse b= %@bc—i—bd:ad—kbd@bc:ad@%: < qé éshté e sakté.
(d) 25 = & = 22t 16 bagé té pikés (D)
2. Shénojmé a = ¢+ = .- = . Rrjedh qé a; = ab;, pér Vi € {1,--- ,n}. Nga kétu
kemi:

ai+--+a, abj+-+ab,  bi+-+b, a;

b-. pér Yie {1,---  n}

ity bt tbn bttt



3. Vlera reciproke e diferencés té numrave natyroré a dhe b éshté ﬁ ndéra vlera reciproke e
prodhimit té tyre éshte ﬁ Nga kushti i dhené kemi barazimin:

1 _3
a—0b ab

Ky barazim éshté ekuivalent me barazimet ekuivalente:

b=3a—3b b= b=
ab=3a—3b< (a+3)b=3a< 3 3 3

Meqé b € N rrjedh qé a = 6. Nga kétu kemi b = 2.

4. Kemi q¢ PMP(a,b) = 1 dhe:
1 1 a+b+a 2a+Db

a a+b ala+b) a+ab

Le té jeté numri natyror d njé pjestues i numrave 2a + b dhe a? + ab. Rrjedh qé d plot-
pjeston numrin a® = a(2a + b) — (a* + ab) dhe nga kjo rrjedh qé plotpjeston edhe numrin
ab = (a* + ab) — a*.

Késhtu d plotpjeston numrin PM P(a? ab) = a- PMP(a,b) =a-1 = a.
Meqé d plotpjeston numrin 2a + b rrjedh qé d plotpjeston edhe numrin b = (2a + b) — a.

Pra numri d plotpjeston numrat a dhe b , ku PM P(a,b) = 1, qé implikon se d=1. Pérfundimisht
kemi q¢ PM P(2a + b,a® + ab) = 1.

5. Duhet té gjejmé (pér secilin rast) numrat ¢ ashtu qé mosbarazimet e dhéna té mos varen
nga numri p.

(a) p+tg<peq<O.
(b)) p—g<p<q>0.

(¢) Mosbarazimi pg < 0 éshté i pamundur pér ¢ té fiksuar dhe ¥p € R, sepse pér p = 1 kemi
q < 0 ndérsa pér p = —1 kemi ¢q > 0.

(d) Mosbarazimi pg < p éshté i pamundur pér ¢ té fiksuar dhe Vp € R, sepse pér p = 1 kemi
q < 1 ndérsa pér p = —1 kemi —¢ < —1 < ¢ > 1.

(e) Mosbarazimi § > 1 éshté i pamundur pér ¢ té fiksuar dhe Vp € R, sepse pér p = 1 kemi
%>1=>0<q<lndérsapérpz—lkemi—%>1:>—1<q<0.

f) ¢ <1leqe(-1,1)
(g) ?>1eqe(—oo,—1)u(1,+mo)



6. Shénojmeé shenjén kérkuar té mosbarazimit me * dhe shqyrtojmeé secilin rast.

1) G2+ ¢ < bla+n)rab < ba+bnxab < bn+0. Vérejmé qé shenja » e mosbarazimit éshté >.

2) G+ ¢ < bla—n)rab < ba—bn+ab < —bn 0. Vérejmé qé shenja » e mosbarazimit
eshte <.
3) -t

gt 5 e baxalb+n) < baxab+an < —an 0. Vérejmé qé shenja » e mosbarazimit
éshté <.
4) 2 %% < ba *a(b—n) < ba*ab— an < an 0. Vérejmé qé shenja » e mosbarazimit

b—mn b
éshté >.

5) fr+g e blat+n)xalb+n) < ba+bn+ab+an < bnxan < b+a. Vérejmé qé shenja »
e mosbarazimit varet nga raporti i numrave a dhe b. Né qofté se a < b atéheré shenja = e
mosbarazimit éshté >. né rastin tjetér kur a > b shenja * e mosbarazimit éshté <.

6) 7= ¢ < bla—n)+alb—n) < ba—bn+ab—an < anxbn < a+b. Edhe né kété rast
kemi gé shenja * e mosbarazimit varet nga raporti i numrave a dhe b. Né qofté se a < b
atéheré shenja = e mosbarazimit éshté <. né rastin tjetér kur a > b shenja * e mosbarazimit

éshté >.

7. Vértetimi rrjedh nga ekuivalencat:

b
a CH_C@a(b—i—d)<b(a+c)@ab+ad<ba+bc®ad<b0®%<a

b bt

S

a-+c
b+d

d
<§®d(a+0)<c(b+d)@da+dc<cb+cd@da<cb®E<a
c

8. Nga mosbarazimet e dhéna rrjedh qé:

.

a a
< - ng—-lO”
o Sp TSy

dhe

G +1 a a a
> — nt+1>—-10" n > — 10" —1
T R T

Numri ¢, éshté natyror dhe vlen ¢, € (¢ -10" — 1, ¢ - 10"]. Nga kétu rrjedh qé ¢, = [§ - 107],
sepse intervali me gjatési 1, qé pérmban vetém njé skaj, pérmban vetém njé numér té ploté dhe
ky numeér i ploté éshté i barabarté me pjesén e ploté skajit té djathté té intervalit.

Pér a =3, b = 7 kemi:

qlz{g-uﬂ|:{%1:=4qu2={g-ufJ={§£|=42



