
l.rrasa VI

BEPOBATHOhA I4 CTATWCTIdI1"A

6.1. CJIYqAJHI4 IIOTAEAJI4

Cxyn caux lroryhzx HCxoAa je4nor eKCnephMeHTa Ha3uBa ce
npocmop ucroda (npocrop erreMeHTapur,rx 4oralaja): Q : {rr,rr,...,anj Ceaxvr no.qcnyn A cxyna 0 naszna ce cnyuaju,u dozafiaj. norafaj
Q Hasr,rsa ce cuzApHu dozafiaj, a .qorafaj A - ne.u,oeyh, dozafiaj. Onepa-
ur,rje y no.rsy gorafaja:

A (uau-A): 0 \ A je aoralaj KoMrrreMenrapan 4oralajy A.
Au B - yur,rja 4oralaja A v B
An B - npecex 4orafaja A u B.
.4orafajra AuB cygr,rcjynnrHlraxo je AB:A,a aro je ACB,

Kar{e ce ga 4oralaj A noafla.{u aoralaj B.

] ooa. oapeAztu npocrop f,) erenenrapnrax goralaja y cne4ehrau excnepu-
J l,rentuiraa:

a) 6aqarre jegne xoqrce 3a r4rpy; 6) 6aqarre ABe KouKe 3a rzrpy;
a) 6aqarre nonuzha; r) 6aqan e 4ea Hoavuha;

n) 6aqame non.ruha rr Kouxe;

!) u:a;raverce 3 xyrnurle r,ra ryruje xoja caAp)fir{ 4ae 6ere r,r rplr LIpHe

HyrJrr,rqe.

]l 0oo. Y xytwjv ce Harra3e r{er}rpLr nucruha o6enerxexa 6pojeaur.aa r,2, g,4.
--' oApe4urr,r rpocrop eJreMeuTapHrax .qoralaja, aKo ce nwcruhu r43BJrar{e jegan

no jegau 4o nojaee HerapHor 6poja:
a) 6e: apahama, 6) ca npaharseM.

] GtO. Onr,rt ce cacrojra y 6aqarry Kor{Ke cBe AoK He naAHe rrrecrr.rua. .Ile$vrnr-
-' caTm flpocrop LicxoAa xoju ogronapa oBoM o[r,rry.



6.2. Hona.ran npocrop aepoeatroha 101'' 
7611. na nr,r cne4ehr,r .qorabaju q?rHe rrornyu cr,rcreM 4orafaja:

' < a) Baqa ce HoBqr,rh: ,41 - nojaaa rp6a, A2 - rojaBa rrhcMa.
. 6) Baqajy ce ABa nos.rzha: ,41 - uojaaa 4ea rp6a, .4.2 - nojana 4aa nracua?

1612. ExcneprrMeHT ce cacroju oA rabama y Mery ca ABa MerKa. [a nr,r ce
I cneAehra .qorafaju uelyco6no zcrmyvyjy vrrt :r,ei

. a) A, - nzje4au roroAaK, A2 - jeAau noro.qaK) A3 - gea rororKa;

, 6) A, - 6ap je4an roroAax, A2 - 6ap je4an npovrauraj.

. 'jlerc. Excnepurr,renr ce cactojrz y 6aqarry gaa noeuzha. La wr cy je4uaxo
-i nepoaarurr crre,qehu 4oralaju: ,41 - nojaaa gaa rp6a; A2 - nojaza ABa rrr4cMa;

43 - uojaea jegnor rp6a n jeglror nucir,ra?

1614. Baqa ce Kor{na 3a r4rpy. Hexa je A aoralaj: go6r,rjena 6poj je,qerbuB ca' 'a 2, a B 4ora!aj: 4o6rajenu 6poj je AerburB ca 4. lllra orru.riru;y goralaju:. AU B, A. B, Ae,B uA\B?
' 615. Hena cy A, B vr C crywajnz goralaju. -Iloxasarr.r Aa Ba"x(e jegnarocru:

r,|a) (AnB)u(AnB):A'
. 6) (A\ B)u(B \_4) = (AuB) \ (,4n8);
' B) A. B :AoB;
' r.).[uB:AaB,
' A) (.4n C)ulAnB)u (A.B): Al
' b) Au(B nC) :(AuB) n(AuC);
' e) Ao(B uC): (A.B) u(,4nC).

6.2. KOHAIIAH IIPOCTOP BEPOBATHOAA

Hexa cy :/Icxo$vt tiL,ttzt... ,Qn y npocTopy O : {c.rr, a2,... ,an}
jegHaro BepoBarHr,r. Bepooatnoha gorafaja A c Q je P(A) - T, ,rc
je rn 6poj roBorbHrrx lrcxoAa :a goralaj A, a n 6poj cer,rx uoryhr.rx
,rcxo.qa.

Ce oj cme a e ep o e amuoh,e :

1. P(A + B) = P(A) + P(B);
2. P@) =g;
3. P(0) :1;
4. P(A):r-P(A);
5, A CB NOSJIA'IZ P(A) < P(B);
6. P(A u B) = P(A) + P(B) - P(AB).

f oto. Baqa ce KorrKa. Horuxo je aeponauroha Aa he ce uoraearlr crpaua ca
.J napnzlr 6pojerr.t :raqaxa?
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] av. v xyruju ce Harra3fi 10 xyr.rrraqa - 3 qpoene v 7 nna,,ux. Ho.uraxa je*' aepoaarnoha 4a ce rpr4rrlrKou je4nor ,r3Brraqema uojasz Kyrrrlrqa nraee 6oje?
618. Oa 6pojeaa 1,2.3,4 o4a6zpa ce jegan, a 3arr4M oA npeocra rra Tpu Apyrv.
Konrxo je seponar:Hoha Aa he 6urn oga6panra:

a) 4aa HerrapHa 6poja; 6) .qaa rapua 6poja;
e) 4aa 6poja pa3Jrlrr{ATe uapnocru?

] Of O. Baqajy ce rrcToBpeMeHo AEe Koqre. Hahz aeponarnohy cle4ehrax.-l sorafa.ja:
a) a6rap go6rzjenr,rx noeHa je 8;

6) nporaaaoA Ao6zjenzx noena je 8;

a) e6up 4o6r,rjenrax noeua je nehra oA npor,r3Boga 4o6r,rjeru4x roeHa.

lezo. Ko.nuxa je aepooa*roha 4a ce npil 6aqamy KordKe,qBa nyra y3acronHor nojaaz crpaHa ca 6 ra.raxa?

7 621, -Iloxa:aru Aa BepoBa*roha ynraje 4na AoraSaja nraje aeha o4 :6rapa'-' aepouarnoha rux .qorafaja.

lazz. Hahvr aepoaa*rohy Aa ce y ABa y3acronna 6aqa*a 4aejy Horr*r,r 4o6zje:
a) o6a nyra s6up 7; 6) je4annyr s6np 6, a jegauuyr: 9;
n) upaz nyt :6up 8, a 4pyru nyr 10.

I ezl. Y jegHoj ryr,ojr.r raua 18 3eJre,nx, 16 urasrx u 14 6ewtx Kyrrrzrra.
- Ho.nzxa je aepoaarnoha ga he ce y rpt4 y3acronHa r.r3BJrar{ena go6utu: a)

ABa nyra 3eJreHa, a jeAannyr rrraBa Hyrrrr,rqa; 6) npau nyr 6ena, Apyru z
tpehz rryr nrraBa KyrJr]rqa, axo ce rr3ByqeHa KyrJrurqa re npaha y xyrrajy?

f eza,. Tpu urpaua t*pajy npe$epanc. csaxr oA r6,rx je 4o6no 10 rapara z_t-- ABe cy ocrarre y rarroHy. JeAas oA urpaqa je 4062o 6 rpeQ-xapara r4 qe:ruprl
xoje nracy rpeS. Ou Merba ABe oA Tvx qerr4plr ,ry3vrMa ABe Kapre r43 TarroHa.
Hahu eepoeaurohy ga 4o6zje ,qBe r{apre tpe$oae 6oje.

; 625. V 6y6*y ce Harra3r,r 37 ryranqa, na xojuua cy vciluca*La 6pojenr,r 1,2,3,
-j . . . , 37. nae Kyrrrrrqe ce lr3Brraqe jeAna Ea ApyroM. Holuxo je aepoaauroha

aa je 6poj ua npeoj Kyrrrrzr{r4 aehn o4 6poja na 4pyroj?

1626. V x.y,uju ce Harra3rr a-6erux, b-qpurax u c-qpBe*r4x Kyrrrlrqa. Ba4e ce
J Kyrrllzue JeAHa 3a .(pyroM z sanucyje ce mr,rxoaa 6oja. Hahz neponaruohy

4a ce 6e.na Kyrrrrqa nojaez rrpe Hero rlpHa.

1627. V xyruju ce Harra3r{ a 6etux r.r b qpnrax Kyrrrr4qa (a ) 2, b > 3).
ll OaReauru BepoBarHohe soralaja:

a) Ilpra rrcroBpeMenoM r,t3Brraqemy .qBe KyrJrr4ue r43ByKy ce 4ue 6eae;
6) npu r4croBpeMeHoM Ir3BJrar{eEy ABe KyrJuzrle Lt3Byr{e ce je4na 6ena uje4na
r{pHa;
a) npr.r r.r3BJraqerby o.qie4noira trer KyrJrkrrla 4ne 6y4y 6e.ne u 3 r1pne.

I 0ZA. V xyrujvr ce Harra3u 72 Korlrrrrla o6ererxnrax 6pojeeraua 1,2, ... , n.
*l a) l4z xyrr.rje ce BaAe je4ira 3a ApyroM cBe Korlxlrrtre;
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6.2. Kona.ean npocrop nepoearnoha 103

6) Inz Kyrr,rje ce BaArz je.q,Ha Hor{Krzrla) r6eH 6poj ce 3arrulue, 3arI4M ce oua

Bparrr Ir I43MerrIa ca ocraJII4Ma, na ce ilocTynaK noHoBpI jo[r n - 1 uyt.
Honuxa je nepoearHoha Aa ce y cBaKoM oA oBr,lx excrepr,rMeHar:a go6zje
lopeAaK KoqKr4r{a 7, 2, 3, ... , n?

1AZS. Y noe.{aHr,rxy ce HarIa3I4 12 noe.Izha - 4 roua4a ro 5 ,qI'IHapa, 3 no 10,

lZ.ro 20 u3 no 50,q,\rgapa. Ha ctyvajaH Har{I4H ce rr3BJlaqe qerlrp?I uorrzha.
Horrxa je eepoaatnoha Aa he ce r,reayhll KyrHo 40 g.zruapa?

l] OaO. KoHrpo.nor,r je yrepleno ga je 1f3 npouzaoAa c rperuKoM. III:ra je

-) uepouarnvje: 4a og 12 nporasBoAa, y3lrMaiyhra 8 rporr3BoAa, rt'rely *r'rua 6yny
2 c rpemxoMvrlrlt 3 c rperuxolt?

a OSf . I4: xyrr,rje y xojoj ce Harra3h rr, upBeHux u n firraBvrx Kyrrrrrqa r.r:oyueuo je
-) k xyr;rraqa. Axo cy cBe I'I3Byr{eHe KyrJrI'Iqe ucre 6oje, KoJI?IKa je aepoaanroha

Aa cy cBe nnase?

a ASz. Kolzxa je nepoaarnoha Aa ce 4o6raje z6up 74, aKo ce 6aqe: a) tpu
-J noq*"; 6) .ienasaect rouxu?

1 e3g. I4z :rrtnwna oA 52 Kapre r4seflh.{e ce r{croBpeMeEo qerr4pl4 Kapre.
-) OAp".qrrv BepoBarHohy 4orafaja Aa ce llely zaeyveHrlM KapraMa HaJra3r{:

a) tauno jegHa tpe$-xapta; 6) 6ap je4na tpeS-xapta;

n) cee r{err.{pu tpeQ-xapta; r) Hn jeAna tpe$-rcapta.

7 m+. Ctygenr grra 85 o.q 100 u?rrar6a. Ha ucuuty ce lr3Brlar{n qegy.rsa ca 3
-' nr"a*a. Axo cy [I4Tarba He3aBI4cHa, nahu aeponatnohe 4oralaja Aa cry.qegT

ur3Byqe IleAyrry na r<ojoj:

a) sna cBa rpr'I [urarba; 6) ne ana nr'r jegno [I4Tarr,e;

e) ana 6ap goa [I'rrarba.

.] OSS. Y nnsr nerocnparge 3rpaAe y rpl43eMtby cy yIIrrIa rpl4 ryrgt46a. Csarz
-I oA w,turx valra3vt Ha rlpopl3BorbHoM Cnpaty (uoueuurl oA npBor) ca jeglraxolul

neponatnohou. Idorxxe cy BepoBaurohe cneAehrax 4oralaja:
a) cora rryrHlrqu rr3Jla3e xa tpehernl cnpary;

6) caIz ryrHl,rut4 he rzaahr,r ficroBpeMeHo;

s) cera rryrnl{qu he ueahu Ha pa3JII4trL'tr?IM cnparosuMa?

' 52 rapte reilu ce cr --, o,q no 26 Bapara'-j 636. TITnr.rr op, 52 Kapre Aerlu ce cayuajno Ha ABa Aerra
-- Hahn aeposaruohe c;re4ehux goralaja:

a) y craxorra oA AetIoBa ce HaJIa3e no ABe ,qaMe;

6) y je,qHola oA .qerloBa ce Harla3e rpI'I AaMe, a y ApyroM je,q,Ha;

n) y npeou AeJIy HeMa nz jeglre AaMe, a y ApyroM cy cBe r{erlapt4.

) olZ. I4spavynatr.r BepoBarHohy na ce rpu 6aqamy,qBa MerarrHa noe'{uha z
-/ na jeAnoM ,I Ha ApyroM nojanr'r rp6.

J oss. a) Koqxa ce ABa nyta 6aqa. Konzxa je eeporatuoha ,4a y IrpBoM 6aqarry
J .rugr" 1,2 vtnu 3, a y ApyroM 3 utu 5?

L
Highlight
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6) Koqra ce 6aqa Tprt ryra. Horrzna je eepoeatnoha 4a y npBoM 6aqany
naAne 1,2 wnvr 3, y gpyrolr 3 vrwr 5, y rpehelr 2,4 utu 6?

.l 639. Koruxa je eepoaarxoha .qa ce rprz 6aqar*,y Hor{Ke 3a rarpy riojaera:
-J a) 6poj ruamz or 5;

6) 6poj xojz je Aer6r4B ca 2 wnu ca 3?
"1
-1 640. .I[aa crpenqa ilcroBpeMeno ralajy y qvrb. JeAan oA r6r,tx vwa 2070, a'.-'Apyrr 60% uoro4axa. Hahu nepoaaruohy 4a 6ap je4aH o4 rrrurx rroroAr4 y

III,IJb.*r
.-,641. IuIs cxyna {1,2,3,...,34} u3a6paHa cy Ha cnyuajan Haquu rpra 6poja.
'--J Konuxa je eepona:rnoha Aa je n nxon :6r,rp napan?

6.3. YCJIOBHA BEPOBATHOTA. HE3ABTICHOCT. OOPMYJIA
IOTII}THE BEPOBATHONE I4 EAJECOBA OOPMYJIA

YcLto ena e ep oe amx,oh,a

Hexa je A C Q, B C O, P($ + A. YcroeHa eeponarnoha
4oralaja B npu ycrroBy A je 6poj

P(BtA\ ='(!?) ., P(A)

Heeaeucnu dozafiaju

noralajz A w B cy He3aBr4cHrz axo Baxlt P(AB): P(A)P(B).

Q opatyn a nomny+e e ep o e amnohe

Hena cy At,Az,..,,An rr.lefyco6no AucjyHKTHkt noAcxy[oBrr cxy-
na O ralcsu 4a je rcr.rxoea ynraja je4lrara cKyry O r.r 4a cy rbi4xoBe
eeponatHohe pa3Ju4rrr4Te o.q HyJre vr :ee:r'a je D C f,) npou:ao.nnz
goralaj. Ta.qa je

P(D) : P(Ar)P(DlAr) + P(Az)P(DlAr) + ...+ P(A"\P(D\A.).

Bajecoea fiop*tyaa
flo4 ycnonraMa Kao r,r KoA $opuyre nornyHe aepoaarnohe Ba;filr

P(A*|D) - 
P(A*)P(D\A*) . m e {7,2,"',n}.P(D) 1
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']a+2. 
Ba.rese cy ABe KoqKe 3a

-J cy uepouarHohe gorafaja: A -

jegua urecruqa'i

'l 643. V xyr:r,j:z ce HaJra3u 10 xyrnr,rqa - 7 6erux z 3 qpue. Tlssra.{e ce, 6e:
J 

"paha*a, 
Kyrrrr4rre jeana 3a ApyroM. Konuxa je aeponatnoha .qa: a) ,(pyra

r43Byr{eHa Kyr'rrr4r{a 6y4e qpna; 6) .qpyra r43ByqeHa Kyurr4ua 6y4e qpHa, aro je
npaa, xoja je lr:nyuena, 6vrna 6ena?

JA++. Y o4e;rersy u,';ia 20 geeojuzqa u 72 Aeqaxa. Ha csarola uacy npoSecop
{ o4a6apa, ca jegnaror,t reponatnohoM 3a cBaKor yareHl{Ka, TpI4 yr{eH}rKa je4uor

3a Apyrr{M (6es uonae.narsa) u wcnuryje ux. Aro cy na je4nor,r qacy rrpBo
t4crr\rraHe gae .4eaojuilqe, o.qpeAr,rrn BepoBatnohy .qa he r:pehu npo3Barrr4
yvenr,rx 6utz:

a) 4evar; 6) 4eaojvuqa.

I e+5. Itoqxa 3a Hrpy 6aqa ce ABa ryra. Hexa je ,4 aoralaj 4a je o6a nyta
- nao 6poj eellx oA Tplr z B 4oralaj 4a je s6zp go6zjenux noeHa HenapaH.

OApeAnr:u P(BIA).

J O+0. Y xyrrajra ce Harra3r,r 6 uraBux u 4 qpaene Kyrrrkrue. Cnyuajuo ce
J

r43Brrar{e o.qie4uolt rput Kyrirrrqe. Axo je usa6pana 6ap je4na [rraBa KyrJrhua,
I43paqyHarr{ aepoaatnohy .qoralaja Aa cy cBe I43Byr{eHe KyrrII4IIe n"iraae 6oje.

] A+2. Wz runwna o4 52 raprc lr3Brra\4rl ce 5 rapara. Hexa,4 osHa.raea.qorafaj
J Aa cy 6ap tpn ,I3Byr{eHe Kapre tpe$, a B norabaj Aa cy cBI4x 11er I43Byr{eEVx

Kapara rpe{onu. OApea,raru P(BIA).

f, 0+4. Koqna 3a r.{rpy 6aqa ce rp}r ilylra. Zapauynatl4 BepoBarHohy 4a je cea
- ,p, fiyra [aJra [recrr,rqa, axo je [o3Haro ,qa je:

a) 6ap jeguou rarra ruecrurla;

6) y npaou 6aqarsy je nana uecrr,rqa.

l oag. Axo cy A, B u C nesaeucHr.r 4orafajr.r, AoKa3arI,I Aa cy ae3aBLTcrrm vr
J

AoraDaJH:
a) AuB; 6) AvBnC.

]] 0SO. Hexa cy Av B cryvajnu4oralaju TaKBLIsa je P(A) >0 n P(B) > 0.

- lloxaga::z:
a) ano je P(,a) > P(B), ra4a je P(AIB) > P(BIA);

6)P(AIB)>r-wl
] OSf . Hera cy A u B He3aBracHr,r gorafaju. Aro je aeponatnoha 4a he ce

-/ AoroArar:m 6ap je4an o4.qorafaja -4, o4uocno B je4naxa 0.4, a neporarnoha
.qa he ce AoroA?rrz 4ora!a.j A .1e 0.04, KorItIKo je aepoaa:ruoha 4a he ce

AoroAr,rrrr cauo jegaH og .qorafaja A, ognocno B.

)AsZ. Apru.rrepr.lja rala jegan og .qBa rIr{Jba A u B Ia norafa nx ca
--l reporar*ohona p1 , o.(HocHo p2. flocne rrloryHa crurJra je nect Aa \un A

unje norolen. Idorura je caga aeporaruoha 4a je uoroleu uwr'. B?

r.rrpy u 4o6rajex je s6r,rp iloeHa - 10. Honlrxe
nana je 6ap je.qHa rerurqa; B - nana je 6ap
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]r OfS. Maruzna paAr,r y HopMarrgoM pelirr,rMy y 80% crryr{ajeBa r4 y HeHopMarrHoM
J pexzny y 20% crryr{ajeBa. Beponanroha .qa Marur,rHa orra^}r{e 3a BpeMe paAa y

HopMarrHoM pelKr'rMy je 0.1, a y HeHopMarrHoM je 0.7. Ko.rrzr<a je aepoaa:rnoha
Aa he Marrrr{Ha orxasatu?

--\ 654. Ha crony ce Harra3e rpr.r jegnaxe xyrr,rje. Y npaoj rytujr,r ce Harra3r4ra6erux u b qpnux Kyrrrr,rqa, y Apyroj c6enux z dqpnrax, a y rpehoj cy
caMo 6erre Kyrrrr4r{e. IzIs jegne o4 xyrnja ce BaA}.r jegua Kyrrrtlqa. Hahu
oepoearuohy Aa oua 6y4e 6ena.

-i 655. Ha cro.ny cy ABe xyrnje - y upnoj ce Harra3r'r a-6errx n b-qpnnx Korrxr,rqa,
) a y Apyroj c-6enux u d-qpnrx HorlKrrrla. IrIa npae r<ytraje npe6aqrn ce y

Apyfy je4na KorlKlrqa) rra ce oHAa r43 Apyre na4u je4na Korlxr,rqa. Honzro

^ 
je nepoearnoha Aa ona 6y.{e 6era?

-\ OfO. I4z xyruje roja ca4prxu 3 6ere ra 2 qpne Kyrrrur{e npe6avene cy ABe-- cnyvajno rasa6pane Kyrrrr4rle y ryrrajy xoja ca4pxu46ere u 4 qpue Kyrrlrrqe.
Hahu aepoaarnohy Aa ce [ocJre Tora r43 Apyre rcytnje fi3Byare 6e.rra nyrnuqa.

i mf . Y nexoj rpynu yr{eHr46a uv.a 12 o.qrrrrqgr4x, 15 npocevHuxvr 6 cla6rax.-' Og,rrran yr{eurrr ua npe4crojehel"r racnrzr:y go6uja je4r,rHo oArrnr{Hy orreHy,
npoceqHut yqeHr4K ca jegnaxolr aepoeafirohou go6nja Ao6py r,rrrr4 oAJrLlqHy
or{eHy, c.rra6 yveHux ca je4nax}rM BepoBarnohalra go6uja Ao6py, 3aAoBorEa-
oajyhy :,z,r:,z, cta6y or{eHy. Ha r,rcuu:ry cy cnyuajno [po3BaHa ,qBa yr{eHr,rxa.
Hahra nepoeatnohy Aa oA rsrax je4an 4o6raje Ao6py, a ,qpyrr4 sa4ono.naaajyhy
oIIeHy (tpz npcre yaleHrzKa, r{err4pu Bpcre oqena).

-] OfS. Y jeauoj xyrnjr,r cy 8 6eazx u 2 qpneKyrrrnqe, ay4pyroj 46eneub
J qpnux. I4: npne nyrzje ce clyvajuo rr LrcroBpeMeno 6npajy rprr Kyrrrrrqe u

npe6aqyjy y Apyfy. 3arzrra ce r43 Apyre ryuaje 6rapa jegna Hyrrrlrqa. Koja je
nepouarxoha 4a je ra KyrJrr4rla 6ena?

659. Ha n.rraqy je raslorxeno 100 ayrorr.ro6r,rna - 75 uz je4ne z 2b ne
Apyre Sa6pune. floeHaro je 4a uely rpor,r3BoArrMa npBe Sa6puxe u:v.a bTo
orurehenux, a 3a Apyry $a6praxy raj upoqenat je 3. Ko.rura je aepoaarnoha
ga cnyvajuo uaa6pan ayrouo6un 6y4e orurehen?
660. Ha ycrr.renoM lrcur,rry cry.qeHT vr3Bilat-wr jegHy o4 ?z qeAyJ6a, o4 rojux
cBaKa caApxru ABa [r{Tarra. Crygenr He sHa oAroBope Ha cBr,rx 2n nura*a,
neh cano Ha k, k < 2n. Hahu aeponarnohy 4oralaja ga he cryAeHr
[oJro]rfi4Tr,r ]rcnrrr) axo je 3a ro AoBoJbHo Aa oAroBopr4 Ha o6a uurama ca cnoje
IleAyrbe, firru Ha je4no nzrarre ca ceoje rleAylre ra Ha je4Ho nr4Tarbe (no us6opy
npoSecopa) ca AoryHCKe rle,qyrre.

661. Ha crorry cy rpr,r xyruje - y npnoj ce Harra3r4 a 6enux ra b qpnrax Hyrrrr,rqa,
y Apyroj c 6eyrrax udgpuvrx Kyrrrr.rqa, a y rpehoj cy caMo 6ene xyrlrqe. tr{a
je4ne o4 xyrrja c.uyvajno je n:a6pana je4ua Kyrrrrrqa u roKa3arro ce 4a je
ona 6e.na. Hahra aeponaurohe ga je oHa r43Byr{era v3 npBe, Apyrer oAHocHo
rpehe rytraje.
662. Marurana ce cactoju o.q ABa Aerra u paAr{ caMo aro paAr,r cBaKr4 oA T}rx
AerIoBa. Bepoeatnoha 4a rrpBr4 Aeo nehe otragaru y BpeMeHy t je pr, a 3a
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6.4. Bepny.nzjeBa rxeMa t07

Apyru Aeo p2. Hanon BpeMeHa t ucnocrasvlrlo ce ,qa je uamzxa orKa3arla.
Hahz BepoBarnohy Aa je orra3ao caMo rpBll Aeo, a 4a je 4pyrn I4cnpaBaH.

]OOS. VIz xyrvje y xojoj cy 6urre 4 nrase r,r 3 qpaene rlorrl{qe r,rsry6.tena
-''.je 5e4ra Jronrr,rua. na 6u ce yrBpAzrro xoje je 6oje ra:ry6.rena rlonrl,Iqa I43

xyrzje ce o.qjegnoM BaAe .qBe JIo[TI,Iqe. floraaalo ce Aa cy o6e tr3ByqeHe

Jro[Tr,rqe rrrraBe. Hahu nepoeatnohy Aa je rasry6.rsena flrlaBa JIonrI,Iua.

] OOa. Yspoqu geSerra ayrolro6rancKe FyMe rtory 6ztz: eKcep) Tourlora ra

'-J ,prrr.uK ca BepoBarnohou, peAoM, *, * " ft. Bepoaatnoha 4e$exta ycrleA
excepa je 0.3, ycrreA ronrrore 0.2 u ycne4 upr,rtucxa 0.1. Aro je ge$ext
Hacrynrro, nahu aeponatnohy ga ra je [poy3poxoBaJla roflrlora.

665. Cnyx6enux M. o6razu Ha nocao ayro6ycoM, tparraaajeu ranra tponej6y-
coM ca eepoaaruohu*u t,i,#, p".qo*. Aro nytyje ayro6ycolu crrrx(e Ha

BpeMe ca BepoBarnohol"r |, rpauaajerta I u tpo.rrej6ycon $. Axo je M.
3aracHrro Ha rocao, oApeA!.IT?I nepoaatxohy Aa je nyroBao tpo.nej6ycou.

666. y jegroj oA ABe xyruje :aarra3fi ce 40 qpneHl/Ix u 10 nnasux Kyrrrlrqa,
a y 4pyroj 42 qpaeue u 8 nnasux, anw tuje ro3uaro xoja xytraja caAplr(?I

xoje xyrnnqe. Otuopena je je,qlra oA TI,IX xyruja v I,r3 IEe u3Byr{eHa je.qHa

Kyrrr?rua. Vlcnocraaurro ce Aa je ona rIpBeHe 6oje. Oape,qzru BepoBatnohy
4a je oteopeHa xyrraja ca 40 qpaeaux Kyrru[a.

6.4. BEPH}'JIUIJEBA ruEMA

Hexa ce y cBaKoM oA n He3aBuctv:x ercnepllMeuata 4oralaj A
peanr,rayje ca BepoBaruohoM p. Taaa je reponanroha Aa ce y rvtx n
excrrepr4MeHara A pearlrsyje tauno k nyra (,t : 0, 1, 2,. .. , n) je4naxa

P{S" = ,t} : (;)r,, - p)n-k

) eaZ. Koqxa je 6avena 6 uyra. Konuxa je neponatnoha 4oralaja:
-) a) Hehe fiacrvl nz jegua urecrl,Iua; 6) naruhe raqHo jeAna urectzqa;

r) naurhe 6ap je4na mecrilIra; r) naurhe cBvx Iuecr Irlecrulra.

J OOS. Beponarnoha Aa ce y je,quoj ropo,quqfl poAr'Io cran je 0,5. Aro ta
J rropo4*qa vlv,a Aeceropo .qeqe, oApeAurl{ BepoBarnohe .qoralaja:

a) raua raqno rrer cr,rHoBa; 6) 6poj crzHoBa je usr',refy 3 u 7.

) aas. Ha npzjerr,troM rrcnr,rry KaH.qrrAaril ogroaapajy na 20 nutarra. 3a cBaxo
J nrrarue nonyfeno je ner oAroBopa og xojtrx je cauo jegan tauan. Konrzna je

nepoeatnoha .qa yrreur,rx xojz Ha cBaKo Irurarre cnyvajno 6rapa o4rosop:
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a) rauno oAroBopil Ha cBa [!rrar6a;
6) ne o4ronopr4 Tar{Ho H}r Ha je4no uurarr,el
e) tauno oAroBopt4 Ha 6ap ner fir,rraria?

670. r(ourapxarrr ?r3BoAut cro6oAua 6aqarra Ha Korrr. Baqarra cy He3aBrrcHa
r.r BepoBarHoha uoror:xa y cBaKoM 6aqamy je 0,8. Ogpegzrz neponarnohe
4ora!aja:

a) 4ea rroroTr(a r,rs ABa 6aqarra; 6) aaa uororxa r43 Tpr,r 6aqama;
e) rpi,r [ororxa uB apu 6aqar+,a.

671. Y I4saHosoM oAerserby wv,a 32 vqeHrrxa. Ha csaxoM uacy npo{ecop
MareMarr4Ke na cnyvajaH Har{r4H 6wpa vr uctwtyje rpr{ yqeHr,rKa (na je4uorr,t
uacy je4au yqenrzK najnzure je4xou o4roaapa). O4pegzrra aepoearnohy ga
he I4saH sa 6 .{acosa oAroBaparl4 6ap je4nou.

672. Kytuja ca.qplrir4 yKynHo n 6etvx H qpHr4x Kyrrnrqa. OApe,qraru
Mr4HuMaJraH 6poj 6e,rrizx Kyl.Jrraqa Aa BepoBarHoha Aa HaKOH m r43BJraqersa
no je4ne KyrJrrzr{e (ca apaharrenr) usale 6ap je4na 6era xyrniarla 4o6r,rje
Bpe,qnocr uephy oa |.
673. Ctpenaq rala y rdur6 Aecer nyra ra y cBaKoM noxyurajy norala ca Be-
pona::uohon 2/3. Hahu eepoeaurohy najaepoeanrzjer 6poja roroAaxa.
674. Crpenaq rala euure ryra y Mery r{ norala je y cearorur rafaily.
He3aBlrcHo oA ocraJrux, ca BepoBaruohou 1/2. IIIra je aeponaruzje - Aa
he y net rafan,a hMarrrr rar{Ho Tprr rroror*a LrJrrt Aa he y 8 ralama uMar,l
TaqHo r{eT}IpLl nOrOr:ra?

6.5. TEOMETPI4JCKE BEPOBATHOEE

Hexa je rpocrop erreMeHTapHrax gorafaja cryn 0 rojra je rroAcxyn
npaBe (ogHocno paBHrr t4rru flpocropa) ca KorraqHoM Ayxrzuou (rj.
noBprrrrzHoM Ltrru 3aupeMrnou) u goralaj ,4 nogcxyn cnyna 0 xojz
LIMa AylKr{Hy (noeprurany, 3anpeMIzny). Taaa je P(A) : #&, rAe cy
m(A) u rn(0) gylruHe (noapurzue) o.qHocHo 3anpeMhue) crynoea A,
o4uocno Q.

675. Cnyuajno ce 6rapa je4na rar{Ka Ha re}K}rrrrnoj gyx<w AA1 rpoyrna ABC.
Ar<o je 7 texzurte Tor rpoyrrra, oApe.qr4Tr,t BepoBar*ohy 4a rzaa6paHa rarrKa
IIpzrraAa:

a) p;y:x;u AT; 6) pyxu TA1.

676. Y xaagpat je yuracan xpyr. O4pe4raru aepoaanrohy ga clyvajno
usa6pana raqxa yHyrap KBaApara npunaAa



6.6. C,rvvaine BeJrrrqrzHe

a) ynyrparurrocrrr Kpyra; 6) rpyxnoj rr:r,uulal.

I OZZ. .[ara cy ABa Konr{eHTpr{rrHa Kpyra rrorryrper{Hr4xa I u 2. C;ryvajno ce
-'6upajy rar{Ke y aehen Kpyfy. O4pe4wrra BepoBarHohy:

a) aa ce je4na c.ryuajno r,r:a6paaa raqKa uale y Kpylr(HoN{ rrpcreHy;
6) 4a ce oA ABe r,raa6parie rarrxe o6e uafy y Kpylr{HoM npcreHy;
e) aa ce o.q 10 zaa6paHzx rar{aKa rarrHo r{err,rpu Harra3e y Kpyi(HoM npcTeHy.

] oza. Y yuyrparurbocrr,r errr,rnce S*"ri = 1, (a > b > 0) c.ryuajno ce 6upa
-'' jegna raarxa. Hahr,r nepoaarnohy Aa oHa [pr.rrraAa yHyrpammocrr4:

a) xpyra 12 +y2 =62; 6) xaa4para lzl + lAl: b.

679. Bpojeou a w b ctyvajHo ce 6upajy !r3 r,rHrepBana [0, 1] . Koanxa je
eepoaatxoha ga je4naut*ra 12 + ar + b2 = 0 zlra:

/1

1 a) pealxe Kopeue; 6) peanne ra jegnaxe Kopeue;

a) xopeHe, xojra uucy pea.rruu?

680. Y xpyry [oJrvrper{Hr4xa r 6upa ce Ha cJryr{ajan uavzn jegna taur<a.
OApe.qzr:z eepoeatiroh), Aa je rarrxa 6nrzxa xpyxnoj rurtujw Eero qeHTpy
Kpyfa.

]OSf . Ha cnyuajaH Haqun 6npa ce rar{Ka (r,y) y KBa.qpary [0, f] x [0, 1] . Ko.rruxa"f.
- Je BepoBaTHOna .qa 3a KOOpAT{HaTe Te Tar{Ke Ba.E(r4:

109

a)y112;
a)y<sinruy(.cosr;

6) r+a17un.a>3;
n)1<yltgr?

I 682. Ha c.nyvajaH Har{r4H 6upa ce rarrxa y rrorrrr.r xoja nacraje poraqr.rjora

-J xpyra fiz + y2 = 16 oxo ,D-oce. O4pegrarn nepoeatnohy Aa raqKa npr4na,qa
Szrypra xoja nactaje poraqujoM oxo u-oce floBprrr?r orpaHr4r{ene runujar',ra a)
g :sin t,A :0,0 < r ( T; q *+ * : t.

6.6. CJIYqAJHE BEJIMqPIHE

Pacnode,na eepoeamnoh,e c.nyxajne aenu\u,He X gara je ra6e.rrou:

x.(*, x2 '").''\r, pz p,)'

Mame,u,amu4tvo o\,etuearue cnyuajne BeJruqr,rne X je 6poj

E(X) : ptrr * pzrz * ... * pnrn.

,Uucnepeuja c.rryuajne Berrlrr{nHe X je 6poj E(X - E(X))z, rj.

D(x) = (q - E(x))'p, + (r, - E(x))'p, + '.'+ (r* - E(x))2p..
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Cmandapdu,o odcmyname crryr{ajHe BeJrr,rqr,rHe X je 6poj

o(x) = JD@.

Koefiuqujenm Koperlautuje crryr{ajH}.rx BeJruquHa X u Y Ae$r,rurca-
Hr{x Ha ucToM rpocTopy t4cxo.qa je 6poj

o(x. Y\ _ E(xY) - E(x) E(Y) 
.r\--' - ' JD(x)JD6

J OaS. Y je.quoj rr,rrr.rua:uju yr{eHr4xa rpBe roArrHe nMa 30Yo, gpyre 25%o,
-l rpehe 257a u r{erBpre 207o. Axo je cnyvajna npoMeurbr,rBa X roguna yqerta

c"rryvajuo oga6panor yqeHr4xa, oApeAfiTr{ 3aKoH r,r Synxqzjy pacno4e.ne sa X.

+ 684. Y je4nor',r ercrepr,rMeHTy perr.rcrpyje ce nojaa,mr,raarse urrn nenojan*u-
-' aar+e 4orafaja A; aeponaruoha nojanrbraBarra 4orafaja A je p. flocuarpa ce

c"ryuajna npoMeHrr,r,rBa X, xoja je jegHaxa jegzHr.lqra, aKo ce A pearruzyje u
Hyrrr4 aKo ce He pearrtrsyje (X je 6poj peanzeaqraje,4 y jegnoM ercrreplrMenry).
a) O4pe4urr,r 3aKoH pacroAeJre re cnyuajne npoMeurlr4Be rr Haqprarr,r rbeHy
Synxqrjy pacnoAerre.
6) O4pe4rarr,r MareMaTvarxo oqerr.rBarle Ir 4zcnep:rajy cryuajue [poMeHrrnBe
X.

]OSf . .I[ea crpenqa, He3aBracuo jegau oA Apyror, rafajy y qurb. Bepoaanroha
--'nororxa npBor je 0,6, a Apyror 0,7. flocrr,rarpajy ce ctyvajne [poMeHJbrrBe:

X1 - 6poj noroAaKa npBor, X2 - 6poj roro,qaKa Apyror !r rbrrxoBa pa3rruKa
X = Xr - X2. Hahtt 3aKoH pac[oAeJre cnyvajne npouen.rrnae X.

] OaO. Barla ce nos.{uh AoK ce ABa rryra y3acro[Ho ne nojaez fiLtcMo, uru AoK_Ttr ce ue ra3Bprrru ner 6aqasa. OApeAr,rua 3aKoH ra Qyuxqprjy pacfioAeJre cnyvajne
[poMeurblrBe X, xoja [pe.qcraBJba 6poj zsae4ennx 6aqarra.

I osz. JeAan cTperrarr ABa [yra, He3aBilcHo, ra[a y Mery 14 y cBaKoM-' xr,r[y norafa je ca nepoaarnohorr,r p. Hahz 3aKoH pacnoAeJre sa cnyuajny
rpoMeHrrraBy X, xoja je jegnaxa pa3rruqu 6poja uoroAaxa ra 6poja nporrraruaja
y Ta ABa xr4qa.

-1
+ 688. .[[ara je pacnoAeJra cnyvajne rpoMeHrEr,rBe X, X :

-)
O Ape,qrarr,r pacno,qerre cnyvaj nrzx npoMeH JruButx :

a) Y: X +1; 6) Z=X2.

1 689. I4sp av y loaT:,r, M areM arr4r{Ko or{exrrB arse cnyvaj nzx Be JrL.l qr,rHa :

a)Xi:

6) Xz:

(-t o 1\
( rl, r12 tl6 )

lo t 2 z 4 5\
(0,, 0,2 0,1 0,3 0,2 o,r)'
(t 2 s 4\
\0,2 0,4 0,3 0,t)'
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-] 690. Cnyvajna rpoMeurrrrBa X o3uar{aBa 36r4p 4o6rajenr,rx roeHa upn 6aqaey
-'Ar" KorIKe. Ogpe4rarrE pacno,qeJry 14 MareMarlrr{Ko oarerraBarbe re cryvajne

IIpoMeHJ]ilBe.
4
-i 691. Hexa cnyuajHa rpoMeHrruBa X o3HarraBa 6poj ao6rajeHrzx rroeHa rpl.l
-' 6aqarry KorIKe. O.qpeautz E\X).

692. Kordra 3a r,rrpy 6arla ce ABa Eyra. Hexa je X naaxcrarrayv, aY Mr4Hr4MyM

og 4o6zjeurrx noeHa.

! a) OaneArarrlr pacno.qerre BepoBaruoha crryqajHl4x Berrr4arrrHa X v Y .

{ 6) Haqprarr4 rblrxoBe Synrquje pacrroAerre.

e) I4epauynarr,r MareMarr{rrKo or{eKnBarle BeJr?tqr,rHa X v Y .

693. I4aso.qe ce rpr4 He3aBr.rcHa excnepn*erra. y cBaKoM o.q Br,rx aorafaj ,4
ce peanraayje ca BepoBarHohoM 0,4 u nocttarpa ce cnyvajna upotren.nr,rna X
- 6poj nojae.rvaarra 4oraf aja A y ra rpil excreplrMeuTa. Ogpegramr:

t\

a) a) saxon u {yuxqzjy pacrroAerre;

6) rr,rareuar?rr.{Ko orreKr,tBarbe n 4zcnepsujy cnyuajHe npouennraae x.
1694. Crpe.rraq uorala rlr{rr ca BepoBarnohoM p (0 < p < 1) y cBaKoM--J 

nesaszcHolt raf amy. Izlua verupr,r MeTHa v rala y qur6 cBe .qorc ra He rroroAr4
ttrrfi Aor" He yrporriu cBe MerKe. Hahz oqeKrlBaHr,r 6poj ralama.
695. IzlapavyHaru MareMarlrr{Ko or{exzBa}be il Arrcreparajy c.negehlrx cnyuaj-
Hrrx npoMeHJbt{Btlx:

1 lo 1 2\.Ju)or,(0,r 0,3 o,n),
/ tsso tgTS 2ooo\o)x2:[o,zs o,2b o,s),

696. I4ctoepeMeHo ce 6aqajy rpr4 Kor{Ke. Ogpe4ratz MareMarvqKo or{err4Barse
r,r gucnepezjy 4o6rajenor a6upa.

697. l4z xyrrzje y xojoj ce HaJra3e Aee 6ere vr rpvr rlpue KordKrrqe, o4jegHor,r
cy uenalene ABe Korlxr.rqe. Hahn MareMarr,rqKo or{exr,rBarbe, 4lrcnepsrajy
14 craHAapAHo o.qcryname 6poja 6e.rrux KoqKrrqa xoje ce roM rpnrrr4xoM
nojaa.myjy.

I ooa. C.ryvajna Berruqr,Ha X utrapacnoAerry: 
" (r,l ol, ols ,:-)

Hahr.r MareMarr{qxo oareKuBarae r,r Ar,rcnepsujy cryuajne

] ooo. nar je 3aKoH pacrroAerre cnyuajne npouenmune X
I-, 12. Axo je E(X) = 1,4 u D(X) = 0,24, oqpepuail nt u n2.

)rcO. V xyrvjvt cy 3 6ene;2 qpne u 2 gerene Kyrrrr4rre. Ha cryvajaH Harrr4H

--J ce vs xytnje v3BJrar{e ABe Kyurtrqe. Hexa je X 6poj ra3Byr{eHrax 6etvx, a Y -
IIpHr4x Hyrrrfirla. Hahra pacilo.qerre za (X,Y) 

^ 
pxv axo je r43Brrar{er6e:

a) ca npaharbeM; 6) 6es npaharca.

) 7OL. Tpu xyrnuqe ce Ha cryvajan Haqt\H paarraerutajy y nrraBy, 6ery ur qpny

-J 
xytujy. Axo je X 6poj Hyrrruqa y nraaoj xyrujn, a Y 6poj rpa3Hr4x ryrnja,
uaF,.u pyy.

BeJIHqzHe Y :2x .

' (;; {,'u),',.




