Teorema 4.4. (Lema Fatua.)
Neka su funkcije f,, : X — [0, 00], n € N, merljive. Vazi

n—00 T —¥ 00

( lim inf f,)du < lim inf /fnd“‘
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Dokaz: Podsetimo se, lim inf f,, = sup ( inf f, | . Neka je
n—00 ; keN \n=k

z) = inf f; 7
gr(x) = inf fi(z), @ €

Jasno, (gk)k je rastudéi niz funkcija koji konvergira ka supgcn 9k-

Vazi
9k S fn» n Z k te je /de,u S lI;fl‘c/fnd,u, k e N,
N X
/deﬂﬁ sup inf/ o d=— i inf/fnd,u. (4.6)
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Niz (gk)r je rastudi i vazi da je ¢ = lim gx merljiva funkcija. Na osnovu
k— o0

Teoreme 4.2 sledi

/gmd,u — /gdu, kad m — oo.

Kako je lim gy = supgen gk 1 na osnovu (4.6)
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Primer 4.3. Posmatrajmo prostor Lebegove mere (R,L,m) i niz funkcija f, =
Knnt1). Tada je [; fodm =1 zasven € N, ali je iminf,— oo frn = limp_, o fa=0,
te je [ limn oo fn dm = 0. Dakle, u lemi Fatua vazi striktna nejednakost:

0=/ lim S idn & lm R
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