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. Koristeéi Hajneovu definiciju grani¢ne vrijednosti funkcije dokazati da funkcija

ETFEF Matematika 2

funkcije vise promjenljivih i povrsi drugog reda

Zadaci za samostalni rad

ETF, UCG, Maj 2020.

. Izracunati: lim (z + zy + y? + sin(z?y))e .

T—>+00
Yy——+00
\/ zy*sin —zy
. Izracunati: hm 1
—(0,0) xt 4+ y?
2
-y
—_— 0,0
. Ispitati neprekidnost funkcije: f(x,y) = { z2y* + x* + y2’ (z,y) # (0,0) :
0, (z,y) = (0,0)

$2+y2

Odrediti grani¢nu vrijednost funkcije
'8 Vi Ve g 1 4y? + sin(z2y?)

u tacki (0,0).

cos(y — x)

nema graniénu
cos(z + y)

vrijednost u tacki (7,0).

2

0
. Date su glatke funkcije u i v. Izra¢unati a—qg ako je: w(z,y, 2) = u(xy + 2%) + v(arctg(z + y), arctg 2).
2

O*F

Ako je F(z,y,2) = f(e*"’“"2 Te V4 e*ZQ,g(:c — v,y — 2,z — x)) izratunati 5.7
2

. Funkcija u(t) definisana je jednakoséu In(1 + u 4+ t) = u. Neka je v data glatka funkcija.

O*F

Ako je F(z,y) = v(u(z +y),x + y) izratunati dxdy’

. Data je glatka funkcija u. Funkcija v(s,t) definisana je jednakoséu u(s —v) = v —t.

2y
(a) Izracunati 5501
2,
(b) Ako je u(x) = e*, dokazati da je v(1,0) = 1, a zatim izra¢unati 3 at(l 0).
s

Funkcija v(t) definisana je jednakodéu e + eV = t.
(a) Izracunati v”(¢).

(b) Ako je funkcija w(z,y) definisana jednakos¢u: v(x — w) = v(y + w) izracunati e,

ox

Funkcije u(x,y) i w(r) su zadate implicitno jednakostima u? = 3u — 3zy i w® = 3w — 3z, redom. Ako je

.. 0%z
2(z,y) = u(w(z),y) nadi .
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Odrediti lokalne ekstremume funkcije f(z,y) = zy(z + y)(1 + y).

Odrediti ekstremume funkcije f(x,y) = In(4xz — y?) — 222 — 22.

Odrediti domen funkcije f(x,y) = o +y — 1223 — y, a zatim:

(a) odrediti lokalne ekstremume u unutrasnjosti domena,
(b) odrediti uslovne ekstremume na granici domena.

2 y2

Data je funkcija z(z,y) = e

(a) Odrediti ekstremume funkcije z pod uslovom 2?2 — y? = 1.

(b) Odrediti lokalne ekstremume funkcije w(z,y) = z(x2, y?).
Neka je z(z,y) = In(1 + x + y) data funkcija, a k : 22 + 32 = 2 data kruznica.

(a) Odrediti uslovne ekstremume funkcije z na kruznici k.
(b) Neka je F' zatvorena figura ograni¢ena kruznicom k i pravama z = 11 5z — 5y = —1. Odrediti

najmanju i najveéu vrijednost funkcije z na skupu tacaka koje pripadaju figuri F'.

Odrediti najmanju i najveéu vrijednost funkcije f(x,y) = (4o — 22?)siny + 22 siny cosy
na (zatvorenom) pravougaoniku sa tjemenima u tackama (0, —%5), (2,—-3), (0,5), (2, 3).

Data je funkcija f(z,y) = e® + e¥ — Y.

(a) Odrediti uslovne ekstremume funkcije f na krivoj e* —e¥ = 1.

(b) Odrediti najmanju i najveéu vrijednost funkcije f na duZi sa krajnjim tackama M(ln%,ln%) i
N(In2,In2)

(¢) Odrediti najmanju i navjeéu vrijednost funkcije na (zatvorenom) trouglu sa tjemenima A(—1,—1),
B(-1,1)iC(1,-1).

Sfera S sadrzi tacku T'(1,2,4) i dodiruje ravan a : x —y — 2z = 0. Napisati jednacinu sfere S ako normala
iz tacke T na ravan « sadrzi jedan pre¢nik te sfere.

Sfera s; sa centrom u C1(1,0,—1) dodiruje sferu sg sa centrom u Co(2,2,0). Neka su r; i 7o polupreénici
datih sfera, pri ¢emu vaZi jednakost: ro = 2r;. Napisati jednacine datih sfera.

Napisati jednacinu sfere koja sadrzi tacke M(1,—3,—1), N(2,3,—2) i P(—3,—1,1), ako je poznato da joj
centar lezi uravni a: x +y + 2z = 3.

x—1 y+1 z-1
= =

Centar sfere koja sadrzi tacku A(1,0,2) lezi na pravoj p : . Napisati jednacinu te

sfere ako je poznato da dodiruje ravan 7 : 2o + —2y + z — 5 = 0.

. .. .. . . T +1 =z-1
Napisati jednac¢inu sfere poluprecnika 3 s centrom u ravni « : + z = 4, koja pravu p : 1= yr-o _

dodiruje u tacki 7'(0, —1,1).

Date su paralelne prave a :x =y+3=z21ib: 2z =1y — 3 = 2. Odrediti jedna¢inu sfere kojoj centar lezi u
ravni 7 : z —y — z = 0, ako je poznato da sfera dodiruje prave a i b u tatkama A i B redom, tako da je
AB precénik trazene sfere.



